Messbare Mengen bilden Algebra

Sei p1 ein (duferes) Mafk auf der Potenzmenge A = 2% einer Grundmenge X. Eine Menge
A € A heifst messbar gdw.

w(B)=pu(BNA)+u(B\A) furalle Be A
Zeigen Sie:
a) () ist messbar.
b) Nullmengen sind messbar.
X ist messbar.
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d) Ist A € A messbar, dann ist auch X'\ A messbar.
) Sind Aj, A € A messbar, dann ist auch D := A; N Ay messbar.
)

f) Sind Ai, As € A messbar, dann ist auch V := A; U Ay messbar.

Bemerkung: Aus den Punkten a), d) und e) folgt bereits, dass die messbaren Mengen eine
Algebra bilden.

Zusatzaufgabe: Zeige, dass die messbaren Mengen sogar eine o-Algebra bilden, d. h.:

Sind Aq, As, - -+ € A messbar, dann sind auch

D:ﬁAn und V:GAn
i=1 i=1

messbar.




